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ตอนที่  4 

เร่ือง  จํานวนจริงในรูปรากหรือกรณฑ์ (Radicals)  

 

มาตรฐานการเรียนรู้ 

มาตรฐานที่ 2.2 มีความรู้ความเขา้ใจ และทกัษะพื้นฐานเก่ียวกบัคณิตศาสตร์ วิทยาศาสตร์และ

เทคโนโลย ี

มาตรฐานการเรียนรู้ระดับ มีความรู้ ความเขา้ใจเก่ียวกบัจาํนวน และการดาํเนินการเลขยกกาํลงัท่ีมี 

เลขช้ีกาํลงัเป็นจาํนวนตรรกยะ เซต และการให้เหตุผล อตัราส่วนตรีโกณมิติและการนาํไปใช ้การใชเ้คร่ืองมือ

และการออกแบบผลิตภณัฑ ์สถิติเบ้ืองตน้และความน่าจะเป็น เช่ือมโยงกบังานอาชีพในสังคมและอาเซียนได ้

ผลการเรียนรู้ทีค่าดหวงั 

เขา้ใจความหมายและหาผลลพัธ์ท่ีเกิดจากการบวก การลบ การคูณ การหารจาํนวนจริงท่ีอยูใ่นรูปราก

หรือกรณฑ ์(Radicals)ได ้

ขอบข่ายเนือ้หา 

1.  ทบทวนความหมายของรากและกรณฑ์ 

2.  ความสัมพนัธ์ระหว่างจํานวนทีม่ีเลขช้ีกาํลงัทีเ่ป็นจํานวนตรรกยะกบัจํานวนจริงในรูปกรณฑ์ 

เม่ือ m , n  เป็นจาํนวนเตม็ท่ีมากกวา่ 1 และ a  เป็นจาํนวนจริงใด ๆ โดยท่ี  a  ไม่เป็นจาํนวนจริง

ลบ  เม่ือ n เป็นจาํนวนคู่ จะได ้

  a
m
n     = (am)

1
n   = √amn

 

  และ a
m
n        =   �a

1
n�

m
       =      �√an �

m
  

3.  การบวก การลบ การคูณ การหาร จํานวนจริงในรูปรากหรือกรณฑ์ (Radicals) 

สมบัติของราก 

สาํหรับ  k , m  และ n  ซ่ึงเป็นจาํนวนนบัท่ีมากกวา่หรือเท่ากบัสอง  x และ y เป็นจาํนวนจริงบวก 

จะได ้         1.   √xnn
               = x 

            ตวัอยา่ง    √x33
 = 3 
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      2. �xy     n                = √xn �yn   

           ตวัอยา่ง   �xy4
 = √x4 �y4  

      3.   �
x
y

n
                = 

√xn

�yn    ,       y≠0 

           ตวัอยา่ง   �
x
y

3
       = 

√x3

�y3  

4.    √xkmkn
                = √xmn

 

       ตวัอยา่ง    √x1216
 = √x4∙34∙4

 = √x34
 

5.    �√xnm
               = √xmn

 

      ตวัอยา่ง     �√x34
 = √x12

 

สมบติัเหล่าน้ีนาํไปใชใ้นการหาผลบวก ผลต่าง ผลคูณ และผลหารของจาํนวนจริงท่ีอยูใ่นรูปกรณฑ์ 

ท่ีมีลกัษณะครบตามเง่ือนไข  

กจิกรรมก่อนการรับชมรายการ 

ครูผูส้อนสนทนากบัผูเ้รียนเก่ียวกบับทนิยามของรากท่ี n ของจาํนวนจริงใดๆ โดยอาจดาํเนินการดงัน้ี 

- การหารากท่ีสองของจาํนวนเตม็ โดยอาจใชค้าํถามหรือใชแ้บบฝึกเติมคาํตอบสั้นๆ เช่น 

รากท่ีสองของ 4 คือ.............. (2 และ -2 เพราะ 22= 4 และ (−2)2 = 4) 

รากท่ีสองของ 9 คือ.............. (3 และ -3 เพราะ 32= 9 และ (−3)2 = 9) 

รากท่ีสองของ 12 คือ............ (√12 และ −√12 เพราะ √12
2

= 12 และ (−√12)2 = 12) 

การหารากท่ีสองของจาํนวนท่ีกาํหนดให้ เป็นการหาจาํนวนท่ียกกาํลงัสองแลว้ไดจ้าํนวนนั้น  หรือ

การหารากท่ีสาม รากท่ีส่ี หรือรากท่ีหา้ของจาํนวนใดจาํนวนหน่ึง ก็เป็นการหาจาํนวนท่ียกกาํลงัสาม ยกกาํลงัส่ี 

และยกกาํลงัหา้แลว้ไดจ้าํนวนนั้น 

กจิกรรมของครูขณะชมรายการโทรทศัน์ 

สังเกตพฤติกรรม และความสนใจของผูเ้รียน 
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กจิกรรมหลงัการรับชมรายการ 

1. ครูผูส้อนและผูเ้รียนร่วมกนัอภิปรายสรุปเน้ือหาตามบทเรียนท่ีไดรั้บชมรายการ  

2. ใหผู้เ้รียนฝึกทาํแบบฝึกหดัต่อไปน้ี 

1.   จงหาค่าของ  32712 −+  

2.  จงหาค่าของ 1254520 −+  

3.  จงหาค่าของ  845182203 +−+  

4.  จงหาค่าของ  �√253 ⋅ √2�
6

  

5.  จงหาค่าของ � 1
128

�
−57

 

6.  จงหาค่าของ x 

     √16x2 − 14x − 2 = √21x2 − 23x − 20 

 

3. ใหผู้เ้รียนทาํแบบทดสอบเพื่อวดัความเขา้ใจในเน้ือหาท่ีรับชม 
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แบบทดสอบ 

1.  จงทาํ √233 + √22  ใหอ้ยูใ่นรูปอยา่งง่ายตรงกบัขอ้ใด 

ก. 24                                                    ข.  23 

ค.   22                ง.  2 

2.  จงหาค่าของ √23  � 3√43 + 2√53  � 

ก. 5 + 2√103
                                ข.   6 + 2√103

 

ค.  3√63 + 4√53
                               ง.  3√63 + 2√103

 

3.  ขอ้ใดคือค่าของ 
√50+√32

√18
 

ก. 3     ข.   6 

ค.   3√2                                                    ง.     9√2 

4.  จงหาค่าของ  �√72 − 2√18� �√90
√10

 � 

ก. 0     ข.   1 

ค.  6√2                                                    ง.  12√2 

5.  จงหาค่าของ√50 + √32 − √18  

ก.  3     ข.   5 

ค.  6√2                                                     ง.  5√2 
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เฉลยแบบฝึกหัด 

1.  จงหาค่าของ  32712 −+  

32712 −+           =    33934 −×+×  

     =   33332 −+  

     =    ( ) 3132 −+  

     =    34  

2.  จงหาค่าของ 1254520 −+  

 1254520 −+       =   5255954 −+  

 =    555352 −+  

 =    ( ) 5532 −+  

 =     0 5  

 =    0  

3.  จงหาค่าของ  845182203 +−+  

 845182203 +−+       =    ( )( ) ( )( ) 2253232523 +−+  

=     22532656 +−+  

=     22265356 ++−  

=     2853 +  

4.  จงหาค่าของ  �√253 ⋅ √2�
6

  

            �√253 ⋅ √2�
6

 = �(52)
1
3 ⋅ 2

1
2�
6

 

  = �5
2
3�
6
⋅ �2

1
2�
6

 

  = 5
12
3 ⋅ 2

6
2 

  = 54 ⋅ 23 

  = 5,000 
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5. � 1
128

�
−57

 

               � 1
128

�
−57

 = (128)
5
7 

  = (27)
5
7 

  = 25 

  = 32 

 

6.   จงหาค่า  x 

     √16x2 − 14x − 2  = √21x2 − 23x − 20 

 ยกกาํลงัสอง จะได ้16x2 − 14x − 2 = 21x2 − 23x − 20 

  5x2 − 9x − 18 = 0 

  (5x + 6)(x − 3) = 0 

  x = −6
5
 หรือ   x = 3 

      การตรวจสอบคาํตอบ 

 แทน x ดว้ย  −6 
5

 ในสมการ   

     √16x2 − 14x − 2 = √21x2 − 23x− 20     ไดส้มการเป็นจริง 

 แทน x  ดว้ย 3  ในสมการ 

  √16x2 − 14x − 2 = √21x2 − 23x− 20    ไดส้มการเป็นจริง 

 ดงันั้น เซตคาํตอบของสมการน้ีคือ �− 6
5

, 3� 

 

 

 


